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Mafs- und Integrationstheorie
Blatt 7

Besprechung der Aufgaben in den Ubungen am 16. und 18. Dezember

A 31

Seien (27, %) = (Q, &) = (|0, 00[, Bjg,oc[) und fr(v) = 77" flir 7 € Qund 2 € &
sowie K (1,-) = f; - A1 die Exponentialverteilung mit Parameter 7.

Berechnen Sie fiir ;4 = f1 - A1 eine A\;-Dichte von u - K.

A 32
Fiir k € {1,2} seien (Q, %, pr;) o-endliche Mafirdume und fy, € #4 (2, ) seien
reellwertig. Zeigen Sie:

(a) vg = fi - px sind o-endlich.
(b) V1 QU besitzt die H1 ®,u2—Dichte f1 ®f2, wobel f1 ®f2 (wl, (.OQ) = f1 (wl)fg (CUZ).

A 33
Seien v die Kardinalitit auf (R,B) und D = {(z,y) € R? : = y}. Zeigen Sie
D € B ® B und berechnen Sie die beiden iterierten Integrale

//Ip(x,y)d)\l(m)dl/(y) und //ID(x,y)dV(y)d)\l(x).

Was bedeutet das fiir den Satz von Fubini?

A 34
Fiir f € 4 (R,B) heift R(f) = {(x,y,2) € R® : 22 + y? < f(2)?} ein Rotations-
korper.

(a) Warum?

(b) Zeigen Sie \3(R(f)) = w/f2d)\1.

A 35
Seien (2, &7, i) ein o-endlicher Mafraum und f : (Q, 2/) — (R,B) messbar. Zeigen
Sie G(f) ={(w,y) e A xR: f(w) =y} € &/ @B und p @ M\ (G(f)) = 0.



