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Besprechung der Aufgaben in den Ubungen am 11. und 13. No-
vember

A6
Sei (K,®,®) ein zweielementiger Korper, also K = {0, 1} und insbesondere
1® 1 = 0. Fiir zwei Abbildungen f,g € K% sind f ® g und f @ g sowie

max{f, g} argumentweise definiert. Fiir A C Q ist die Indikatorfunktion I4

durch z — { (1) : gogsf definiert und

D:P(Q) - KA Iy
ist (geméf H 10, Einfithrung in die Mathematik) eine Bijektion. Zeigen Sie

(a) ®(ANB) = ®(A)oP(B), P(AUB) = max{P(A), ®(B)} und P(AAB) =
®(A)® ¢(B) mit AAB=(AUB)\ (AN B).

(b) & C P(Q) ist genau dann eine o-Algebra, wenn o7 = {®(A) : A € o/}
folgende Bedingungen erfiillt
(1) Iy € o und I € 7,
(2) flged = faoged,
(3) fn€ o = sup{f,:neN}ed.

AT
Seien o7 und Z zwei o-Algebren iiber ().

(a) o/ UZ ist genau dann eine o-Algebra, wenn & C %A oder & C o
(Tipp: Andernfalls betrachte man A € &/ \ # und B € £\ & und
berechne AA(AAB) und BA(AAB).).

(b) & ={ANB: A € o/, B € A} ist ein N-stabiler Erzeuger von o (& UA).

A 8
Sei ) # ¢ C () wie in Al (also stabil unter abzéhlbaren Vereinigungen
und Teilmengen), so dass

o(f)={ACQ:Ac Z oder A°c 7}.

Wann ist durch p: o(_#) — [0,00], A — { (1) ’ ﬁceey; ein MaR defi-

niert?



A9
Fiir einen Streckungsfaktor r > 0 und A CR™ sei rA = {ra : a € A}. Zeigen
Sie

(a) TA € By, fiir alle A € By,
(b) Fiir alle A € By, gilt A, (rA) = 1" A (A).

Tipp: Fiir (a) zeige man, dass {A € B,, : rA € B,,} eine o-Algebra ist, die
alle Rechtecke enthilt. Fiir (b) tiberlege man sich, dass es reicht, die Aussage
fiir Rechtecke zu zeigen.

A 10
Zeigen Sie fiir ein endliches Mak p auf (R,B), dass die Verteilungsfunktion
F:R—R, 2 p(] — oo,z

monoton wachsend und rechtsseitig stetig ist (d.h. Vo € R, e > 0 3§ >
0Vy € [z,z + ] gilt |F(z) — F(y)| < ¢). Zeigen Sie auferdem, dass zwei
endliche Mafe auf (R, B) mit gleicher Verteilungsfunktion gleich sind.



