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A 52
Berechnen Sie die Determinanten folgender Matrizen:
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Es sei A € C™" invertierbar. Zeigen Sie:

(a) Wenn alle Eintrage von A reell beziehungsweise rational sind, so sind auch die
Eintriage von A~! reell beziehungsweise rational.

(b) Wenn alle Eintréige von A ganze Zahlen sind, so sind genau dann alle Eintrége in
A~ ganzzahlig, wenn det(A) € {—1,1} gilt.

Hinweis: Cramersche Regel.

A 54
Es seien A € K¥** invertierbar, B € K™ ™ C € K*™ und D € K™**. Zeigen Sie,
dass

A C _
det ([D B}) = det(A) det(B — DA™'C)
A 55

Es sei X ein R-Vektorraum mit Skalarprodukt (-, -).

Fiir zwei Orthonormalbasen A = (ay, ..., a,) und B = (by, ..., b,) selen V4 = ajA---Aaj,
und Vg = b7 A --- A b die zugehorigen Volumenformen. Zeigen Sie:

(a) Es gibt genau ein S¥ € L(X, X) mit S%(a;) = b; fiir alle j € {1,...,n} und fiir
diesen Basiswechsel gilt det(S%) € {—1,1}.

(b) Vi = det(SE)V.



