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3. Ubung zur Wahrscheinlichkeitstheorie I

Gruppeniibungen

G5: Es sei Q eine Menge, und es sei a € (0, o0]. Wir setzen fiir A C Q

0 , falls A abzéhlbar
1(A) = { :

a , sonst
Zeigen Sie:
(i) Fiir alle o € (0, 00] ist p|s, wobei S := {A C Q : A oder A® abzéhlbar} ein
MaB auf S.
(il) Fiir o = oo ist pu ein Mafl auf Pot(€2).
(iii) Fir a € (0,00) ist p kein Maf auf Pot(R).

G6: Uberlegen Sie sich, dass die P’s aus B. 2.19.2 tatsichlich WahrscheinlichkeitsmaBe

sind.

Hausiibungen
H7: Es sei f : R — R. Zeigen Sie: Die Menge Sy := {x € R : f stetig an z} ist eine
Borel-Menge.
Hinweis: Zeigen Sie zunéchst

Sp=( Mz €R:36>0:Vy,z€Us(x):|f(y) — f(z)| < 1/n}.

neN

HS8: Zeigen Sie: Ist (a,)nen eine Folge in [0,00] und gilt >  a, = oo, so gilt auch
n=1

Ao(n) = 00 fiir alle bijektiven Abbildungen o : N — N.
=1

n

HO: Es sei (2, S, i) ein Mafiraum. Wir setzen
M={McCQ:dNeS:u(N)=0, M C N}.
Zeigen Sie:

(i) S:={AUM: A€ S M e M} ist eine o-Algebra.
(ii) Durch
A(B)i=p(4)  (BeS),
wobei B=AUM mit A € S, M € M ist ein Ma8 7 auf S (wohl-)definiert,
das Ti|s = p erfiillt.

(iil) (2, S,7) ist vollstindig.



