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2. Ubung zur Wahrscheinlichkeitstheorie I

Gruppeniibungen
G3: Es seien (€21, S81) und (€23, Ss) Messrdume. Zeigen Sie:
S X Qo i={A; xQy: A1 €51} und Q) X Sy := (1 X Ay : Ay € S}
sind o-Algebren auf 2, x €.

G4: Es sei 2 eine Menge und {Z, : a € I'} eine Zerlegung von Q (d.h. |J Z, = Q und

ael
Z,, sind paarweise disjunkt). Uberlegen Sie sich, dass gilt

a({za = I}) - {giza . JC 1, J oder T\ J abzahlbar}

Hausiibungen

H4: Es seien (€;,8;) und (Q, Sy) Messrdaume und Sy X 2, Oy x Sy wie in G3. Zeigen
Sie:
(i) (S1x Q2) U (Qq x Sy) ist ein Dynkin-System.
(ii) Existieren A; € S; mit 0 # A; # Q; (j = 1,2), so ist (S X Q) U (4 x S2)
keine o-Algebra.

H5: Es sei © eine Menge, und es seien W; C Q (5 € N). Fiir J C N setzen wir

Zy =W\ U W,

jeJ JEN\J

a) Zeigen Sie:
(i) {Z;: J C N} ist eine Zerlegung von 2.

(ii) Fir alle j e Ngilt W; = |J Zy.
Jjed

b) Was ist {Z; : J C N} im Falle Q =R und {W; : j e N} =D ?

H6: Uberlegen Sie sich, dass jede unendliche o-Algebra iiberabzihlbar ist.



