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9. Ubung zur Wahrscheinlichkeitstheorie I

Gruppeniibungen
G17: Beweisen Sie die folgenden ,, Kettenregeln“ fiir Bildmafie bzw. Mafle mit Dichten.

a) Esseien (€;,S;) Messrdume (j = 1,2,3), und es seien T : (2;,S;) — (241, Sj+1)
messbar (j = 1,2). Ist p ein Maf} auf Sy, so gilt

T2 o T1

ptem = (p)"

b) Ist (2, S, p) ein MaBraum und sind g, h € MT(Q,S), so ist

(gh)-p=g-(h-p).

G18: Fiir p € [1,00] sei £, := L, (N, Pot(N), (). Uberlegen Sie sich: Fiir 1 < p < p’ < oo
gilt
fp C Ep/ .

Hausiibungen
H25: Es sei (2, S, 1) = (R, B, \). Berechnen Sie N,(f) (1 <p < o0) fiir

(i) f(z)= %1(0,1)(33) , (i) f(z)=2x-1z(z), (iii) f(z) =e " 1lpo0)(T).

H26: Geben Sie ein Beispiel einer Funktionenfolge (f,) mit f,, € £,(Ujo1),
Np(fa) =0 (n— o0

fiir alle p € [1,00) und so, dass (f,(z)), fiir alle 2 € [0, 1] divergiert.

H27: Es seien (€2, S, 1) ein Mafiraum und 1 < p < p’ < 00. Zeigen Sie:

(i) Np(f) < (VP77 Ny (f) - (f € M(Q,8)).
(ii) Ist p endlich, so ist L, () C L,(p).



