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7. Ubung zur Approximationstheorie

Es sei ¢ K? offen und

[e¢]

o L =l
d(f,9) —;gm (f,9 € C()),

wobei (K;) wie in B. 5.1. Uberlegen Sie sich, dass d eine Metrik auf C(f) ist.

Es seien €, d wie in U19, und es sei (f,) eine Folge in C(Q). Zeigen Sie:

(i) (fn) ist eine Cauchy-Folge in (C'(2), d) genau dann, wenn (f,) fiir alle K C Q
kompakt eine Cauchy-Folge in (C(K), || - ||x) ist.

(ii) Es gilt f, — f in (C(2),d) genau dann, wenn
fn — f gleichméflig auf K

fiir alle K C €2 kompakt.
(iii) (C'(£2),d) ist vollstindig.

Es sei K C C ein Faber-Kompaktum. Zeigen Sie:

a) Ist Q € £, so gilt
Sn(@, K) = Q.
b) Ist D := Int(I'g) fiir ein R > 1 und ist Q C Ext(I'g) offen ohne Locher, so

existiert eine dichte G5-Menge M in H(D) so, dass fiir alle f € M die Folge
(Sn(f, K)), dicht in H(2) ist.

Beweisen Sie: Ist A eine punktetrennende Algebra in C'(S) mit 1 € A, so existiert
fiir alle 2,y € S,z # y und alle a,b € K ein g € A mit g(z) = a und g(y) = b.



