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12. Übung zur Vorlesung Elemente der Analysis II

Gruppenübungen

G28: Zeigen Sie: Ist I ⊂ R ein Intervall und ist f : I → C differenzierbar mit f ′(x) ≡ 0,

so ist f(x) ≡ const auf I.

G29: Zeigen Sie: Für α > 0 gilt

lim
n→∞

1

n1+α

n∑
j=1

jα =
1

1 + α
.

G30: a) Es seien a < c < b und f : [a, b] → K gegeben. Zeigen Sie: Es gilt f ∈ R[a, b]

genau dann, wenn f|[a,c] ∈ R[a, c] und f|[c,d] ∈ R[c, d] ist, und in diesem Falle

gilt
b∫

a

f =

c∫
a

f +

b∫
c

f .

b) Es sei f : [a, b] → K stückweise stetig, d. h. es existiert eine Zerlegung

a = x0 < x1 < . . . < xn = b von [a, b] so, dass f|[xj−1,xj ] stetig ist. Überle-

gen Sie sich, dass f dann eine Regelfunktion ist.


