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Stochastische Prozesse 1
Ubungen

Besprechungstermine: 21.11.13, 14.30 Uhr

Aufgabe 9. Beweisen Sie Lemma 2.4 der Vorlesung.

Aufgabe 10. (Ruinproblem)
(Zy)n>1 seien iid mit P(Z; = +1)=p=1—-P(Z, =-1),pe (0,1),p# %

2
G, :=>Z;,Gy = 0. Ferner sei fiir y,z € N,
1

7:=inf{n > 1: G, = z oder G,, = —y}.

Bestétigen Sie fiir die “Ruinwahrscheinlichkeit” P(G, = —y) und ET die Formeln:

Wie grof ist P(G, = —y) fiir z =y =100, p = % 2

Hinweis: Optional Sampling fiir das Martingal N mit N, = e

spiel 2.8.

"o = log(%) und Bei-

Aufgabe 11. (Charakterisierung der Martingaleigenschaft)

X sei eine F-adaptierte £ !-Folge, Zeigen Sie:

X ist F-Martingal & EX, = E X, V beschriankten F-Stoppzeiten 7.

Hinweis: Firn € I( mit n+ 1€ I),F € F, ist 7 :==nlp + (n+ 1)1p. eine F-Stoppzeit.

Aufgabe 12. X sei F-adaptiert, H F-vorhersehbar und 7 eine F-Stoppzeit. Zeigen Sie:
(H-X)" = H- XT=H" X",

[X7] X]7,
(XT) = (X)7, falls X £? — Folge ist .



