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Aufgabe 29 (Faktorisierungssatz/4 Punkte)

Seien (€3, Ay) ein mefibarer Raum, g : Q, — Qy, f : Q1 — IR. Zeigen Sie:

[ ist g7'(Ay)-meBbar < es existiert eine Ay-mefbare Funktion h : Qs — IR mit f = hog
(s.7.17).

Hinweis: Verwenden Sie Satz 7.16 (Standardschluss) der Vorlesung.

Aufgabe 30 (Median/2+2 Punkte)
Sei (€2, A, P) ein Wahrscheinlichkeitsraum und X : Q — IR eine A-mefibare Zufallsva-
riable. Zeigen Sie:

a) Med(X) := {m € IR : P*([m,00)) > 1, P¥((—o0,m]) > 3} ist ein kompaktes,
nichtleeres Intervall. (Jedes m € Med(X) heilt Median von X bzw. PX.)

b) Berechnen Sie Med(X) fiir eine W (a, b)-verteilte Zufallsvariable (s. Aufgabe 25).

Aufgabe 31 (4 Punkte)
Es sei P =U(0,1), die uniforme Verteilung auf [0,1] und es sei

Zeigen Sie, dass f(B([0,1]), B([0, 1]))-messbar ist und das P/ = P gilt.
Hinweis: Beispiel 6.6.

Aufgabe 32 (2 Punkte)
Es seien f,g € L(A). Zeigen Sie:
f
~eL(A),
p (A)

wobei f/g auf {g = 0} geeignet zu definieren ist.



