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Aufgabe 30 (Bestimmende Klassen/5 Bonuspunkte)
Zeigen Sie: {f : [0,1] — IR,x — 2" : n € IN} ist eine bestimmende Klasse fiir
M*'([0,1]) := {P : P Wahrscheinlichkeitsmaf} auf B([0,1])}, d.h. aus P;, P, € M'([0,1])
und

/:c”dPl () = /x"dpg(a;) fir alle n € IN folgt P, = P,.

Hinweis: Man verwende den Approximationssatz von Weierstrass (jede auf [0, 1] stetige
Funktion 148t sich gleichmé&Big durch Polynome approximieren). Dann approximiere man
Ljo,a), @ € [0,1] durch stetige Funktionen.

Aufgabe 31 (4 Punkte)
Zeigen Sie fir f: IR — IR,

2n
"2

0 1[2—n’2—n+1)(:€>

fa) = i

f ist M-integrierbar, aber flog®(f) ist nicht A-integrierbar. (Dabei bezeichnet log™ wie
immer den Positivteil der Funktion log.)

Aufgabe 32 (4 Punkte)
Esseien f: Z — IR, f > 0und h: IR — IR, h(z) := f(min{n € Z : n > z}) (siche
Aufgabe 19). Zeigen Sie:

/hd/\ =3 f(n).

neZ

Aufgabe 33 (4 Punkte)
Zeigen Sie fiir I, (a) := [i'(1 — Z)"e“d\(z),a € IR,n € IN:

lim I,(«a) = /OO el VTN (x)
0

n—oo

Hinweis: I,,(a) = [¢° fu(2)e**dA(z) mit f,(z) = Ljou(z)(1 - 2)", 2 > 0.



