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Aufgabe 18 (4 Punkte)
(Q, A, ) sei ein o-endlicher Mafiraum mit {w} € A fiir alle w € Q. Zeigen Sie, dass es
eine eindeutige Zerlegung

M= 1+ o

von p gibt mit einem diskreten MaB p; auf A (d.h. w1 (€25) = 0 fiir eine abzéhlbare Teil-
menge {2y C Q) und einem stetigen Maf p auf A (d.h. pe({w}) = 0 fur alle w € Q).
Hinweis: Lemma 4.8

Aufgabe 19 (3 Punkte)
Es sei f: Z — IR. Zeigen Sie, dass

h:IR — IR, h(z) := f(min{n € Z : n > z})
Borel-messbar ist.

Aufgabe 20 (3 Punkte)
Es seien (€2, A) und (X, B) messbare Réaume, f : 2 — X eine Abbildung mit den Eigen-
schaften

i) f(Q) ist abzdhlbar
i) {{z}:z€ f(Q)}CB.

Zeigen Sie, das f genau dann (A, B)-messbar ist, wenn f~!({z}) € A fiir alle z € X gilt.

Aufgabe 21 (4 Punkte)
Beweisen Sie Satz 5.8 b), ¢) der Vorlesung iiber die o-Algebra o(f;,i € I).



