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Aufgabe 46 (4 Punkte)
Es sei (Q, A4, 1) ein Mafiraum und v ein endliches Mafl auf A. Zeigen Sie: v << pu gilt
genau dann, wenn zu jedem £ > 0 ein § > 0 existiert, mit

uwA) <o=rv(A) <eAc A

Hinweis: Man verwende Aufgabe 7.

Aufgabe 47 (242 Punkte)
Seien i, v, o o-endliche Mafle auf einer o-Algebra A mit

v<<p und p<<op.

Zeigen Sie:
a) v << g,
dv  dv du
b) —=—+— pfs.
) do dp do e

Aufgabe 48 (Haar-MaB/2+3 Punkte)
Sei G C IR" offen, (G, -) eine Gruppe und die Gruppenoperation

p:GxG— G oy =1y
sei stetig partiell differenzierbar. Ferner seien fiir die Linkstranslationen
L(a):G— G, L(a)(x) :=a-x

die Abbildungen
S(a): G — IRy, S(a)(z) := |det L(a) (z)]

fiir alle a € G konstant und nicht Null. Zeigen Sie:
a) S ist stetig und S(a - b) = S(a)S(b) fur alle a,b € G.
b)
1 n
M= g)\o
ist ein linkes Haar-Maf} auf B(G), das heifit

fir alle a € G.



Aufgabe 49 (24242 Punkte)
a) Die offene Menge G' = (IR \ {0}) x IR C IR* mit der Operation

Ty = (T1y1, T2 + Y2)
ist eine (abelsche) Gruppe. Zeigen sie, dass
1, .
= g)\G mit S(x) = |z

ein linkes Haar-Maf} auf B(G) ist.
b) Die Menge G aus a) ist auch mit der Operation

z-y = (T1y1, 21Y2 + T2)

eine Gruppe. Zeigen Sie, dass

1
Q= E/\2G mit S(r) = 17

ein linkes Haar-MaB auf B(G) ist.
¢) Die offene Menge G' = IR? \ {0} C IR? ist mit der Operation

-y = (T1y1 — ToYa, Toly + 11713/2)

eine Gruppe. Zeigen Sie, dass
Lo 2, 2
= E/\ mit S(x) = x] + 23

ein linkes Haar-MaBl auf B(G) ist.
Hinweis: Aufgabe 48



