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42 Ein verallgemeinerter Satz von der monoto-
nen Konvergenz (4 Punkte)

Es sei (f,,) eine Folge messbarer [—oo, co]-wertiger Funktionen auf dem Mafiraum
(Q, A, 11). Beweisen Sie: Ist die Folge (f,,) punktweise konvergent mit

0<f, < lim f, (neN)

so gilt
lim fndu:/ lim f,du

43 Vollstandigkeit von £> (4 Punkte)

Zeigen Sie den verbliebenen Teil von Satz 7.14: || - ||oo ist eine vollstindige
Quasinorm auf £°.

Hinweis: Der Raum der beschriankten R-wertigen Funktionen auf X mit der
gewoOhnlichen Supremumsnorm ist vollstandig.

44 ['-Konvergenz vs. fast sichere Konvergenz
(4 Punkte)

Fir k € N sei
k— 2n(k:)—1 k41— 2n(k)—1

on(k)—1 on(k)—1

mit n(k) € N, 27K =1 < | < 2n(F)| Zeigen Sie: Fiir fy = 14, und p = 0,1 gilt
fr — 0in L£(p), jedoch nicht fj, — 0 u-f.s.

A=




45 Stetigkeit und Differenzierbarkeit parameter-
abhingiger Integrale (4 Punkte)

Beweisen Sie den Satz 7.22 a) sowie die folgende Aussage: Sei I C R ein Intervall,
(Q, A, 1) ein Mafiraum und f : I x Q@ — R eine Funktion mit f(x,-) € L (u)
fiir jedes € I und f(-,w) differenzierbar fiir jedes w € Q. Es existiere eine
Funktion g € £'(u) mit sup,c;|f'(2,-)] < g p-f.s. Dann ist die Funktion
F: 1 — Rmit F(z) := [ f(z,w)dp(w) fir z € I differenzierbar und es gilt
Fl(z) = [ f'(z,w) dp(w).



	Ein verallgemeinerter Satz von der monotonen Konvergenz (4 Punkte)
	Vollständigkeit von L (4 Punkte)
	L1-Konvergenz vs. fast sichere Konvergenz (4 Punkte)
	Stetigkeit und Differenzierbarkeit parameterabhängiger Integrale (4 Punkte)

