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Abgabe: 16.06.2008 vor der Ubung

Aufgabe 27 (1+1+342+42 Punkte)

Es sei f: C\{2kmi: k € Z\{0}} — C definiert durch f(z) := {iz—l 27 g
7Z =

(1) Zeigen Sie, dass 2kmi fiir k € Z\{0} ein einfacher Pol ist.

(ii) Zeigen Sie, dass f holomorph ist. Die Potenzreihenentwicklung sei f(z) =

[ee]
% 2. Welchen Konvergenzradius hat diese Potenzreihe?

n=0
(iii) Berechnen Sie By und By . Zeigen Sie ferner, dass die Koeffizienten der Beziehung

> (") B, = 0(n > 1) geniigen. (Die B, heifien Bernoullische Zahlen.)

v
v=0

(iv) Zeigen Sie: Fiir n > 1 ist Bg, 41 = 0. (Hinweis: Zeigen Sie f(z) — f(—z) = —=z.)
(v) Zeigen Sie: B,, € Q fiir alle n € Ny.
Aufgabe 28 (5 Punkte)

Berechnen Sie die charakteristische Funktion einer cauchyverteilten Zufallsvariablen,
d. h. berechnen Sie das Integral

1 / e d\(z) firteR
s 1+ 22 e )
R

Aufgabe 29 (3 Punkte)
Es seien G C C ein Gebiet, (F, || -||) ein vollstdndiger normierter Raum und f: G —
E. Zeigen Sie, dass die folgenden Aussagen dquivalent sind:

a) f ist holomorph.

B) g: (GxG\A — E, g(z,w) = f(zi:{v(w), hat eine stetige Fortsetzung nach
G x @G.

v) ( )lir(n )g(z, w) existiert fur alle zy € G.
z,w)— (20,20
(z.w) €A



