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Aufgabe 12 (246 Punkte)
a) Es seien Gy := C\{t : t < 0} und G, := C\{it :

log®? (% (—1+ z)) und log®? <% (—1+71)).

b) Es sei G C C ein einfach zusammenhingendes Gebiet mit 0 ¢ G und 1 € G.
Fir a € C sei 2% := exp (a log® (z)) Zeigen Sie:

t > 0}. Berechnen Sie

(i) Fiir @ € C\{0} gilt (2*)s = z.
(ii) Ist m € Z,n € N, so gilt (z%)" = 2™,
(iii) Ist f € H(G),n € N, so gilt:

(f(2))" =2 &= Fke{0,....n—1}: f(2) = 2.

a—1

(iv) g: G — C, g(2) := 2%, ist holomorph und es gilt ¢'(2) = a - z

Aufgabe 13 (12 Punkte)
Berechnen Sie die folgenden Integrale:

i cos(2) ) sin(z)

! ZZ;F : ' . |z|:/7r : '

(i) / 1522 dz, (iv) / (Z - e)ndz, n e No,
o1 o312

v) 7cos(x2)dx, ]Osin(x?)dx, (vi) / 2dz, A(t) =t (0<t < 2n).

Aufgabe 14 (1+4 Punkte)
Fiir e > 0 und z € C seien Ug‘"(z) ={weC:|w-z <e} und Bl'(z) ={weC:

|lw—z| <e}. Fir z € Cy sel UX(2) :={w € C: x(w, 2) < €}. Zeigen Sie:

Coo \ B
(i) UX(c0) = Ve

Coo , e> 1.

0) , 0<e<1

(ii) A C Cy ist genau dann offen in (C, x), wenn

(o) A offen in C, falls co ¢ A oder
() Cx\A kompakt in C, falls co € A.



