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Wahrscheinlichkeitstheorie

Übungen

(Keine Abgabe)

Augfgabe 45
X1, . . . , Xk seien unabhängige, reelle ZV mit Xj ∈ L 1 für alle j und F = σ(X1, . . . , Xn)
für 1 ≤ n < k. Zeigen Sie:

E(
k∑

j=1

Xj | F) =
n∑

j=1

Xj +
k∑

j=n+1

EXj,

E(
k∏

j=1

Xj | F) =
n∏

j=1

Xj

k∏
j=n+1

EXj.

Aufgabe 46
Zeigen Sie an einem Beispiel, dass

E(X | Y ) = EX

nicht die Unabhängigkeit von X und Y impliziert.

Aufgabe 47
Seien X, Y ∈ L 1(P ) mit

E(X | Y ) = Y und E(Y | X) = X f.s.

Zeigen Sie: X = Y f.s.


