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Aufgabe 13 (Borelsche �-Algebra/4 Punkte)
Es seien E2 und E3 die in Satz 4.8 a) de�nierten Mengensysteme, also E2 = ffx 2 IRn :
x � ag : a 2 IRng und E3 = f(a; b] : a; b 2 IQn; a � bg.
Man beweise: B(IRn) = �(E2) = �(E3).

Aufgabe 14 (Liouville-Zahlen/4 Punkte)
Zeigen Sie: L := fx 2 IR : x ist Liouville-Zahl g 2 B(IR). Dabei hei�t x 2 IR Liouville-
Zahl, wenn x =2 IQ und f�ur jedes n 2 IN Zahlen p; q 2 ZZ ; q � 2 existieren mit
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Aufgabe 15 (5 Punkte)
Man beweise Satz 5.2.

Aufgabe 16 (3 Punkte)
(
;A; �) sei ein Ma�raum. Zeigen Sie f�ur An 2 A; n 2 IN :
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�(An) falls �(An \ Am) = 0 f�ur n 6= m:


